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1. Petinek van négy kilénbozé tolla, és mindegyik tollnak egy a tébbitél kilonb6zé
doboza. Hanyféleképpen lehet a tollakat a dobozokba helyezni Ggy, hogy minden
dobozban egy toll legyen, de egyik toll se legyen a sajat dobozaban?

Megoldas:

1. megoldas: Az elsé toll dobozaban a masodik, a harmadik vagy a negyedik toll
lehet. Nézziik azt az esetet, amikor a masodik toll van benne! Ekkor a harmadik
toll dobozaban az elsé vagy a negyedik toll lehet. Ha az elsé kerult oda, akkor a
negyedik toll dobozéban csak a harmadik lehet, igy a masodik dobozéba kerult
a negyedik. Ez 1 lehet6ség. Ha a harmadik toll dobozaban a negyedik toll van,
akkor a maradék két toll barmelyike kerllhet barmelyik tires dobozba, ez tehat
Ujabb 2 lehetéség. Tehat ha az elsé toll dobozaban a masodik toll van, akkor 3
lehetéséget kapunk. Hasonldan 3-3 lehetéséget kapunk a mésik két esetben is,
igy 6sszesen 9 megfelels elrendezés van.

2. megoldas: Ha minden toll mehetne a sajat dobozébais, akkor4-3-2-1 =
24 lehetéseg lenne dsszesen. De ezekbél most rosszak azok az elhelyezések,
amikor akarhany toll a sajat dobozaban van. Szedjik 6ssze, hany ilyen ,,rossz”
eset van! Mind a négy 1-féleképpen lehet a sajat helyén. Pontosan 3 toll nem
lehet a sajat helyén, mert akkor a negyedik is a helyére kertilne. Pontosan ketté
toll ugy lehet a helyén, hogy a maradék ketté helyet cserél. Az, hogy melyik
ketté van a helyen, azt 6-féleképpen lehet kivalasztani. Végul nézzik azt a
lehet6séget, amikor pontosan egy toll van a helyén. EI&sz6r legyen az egyes toll
a sajat tokjaban. Ezt kétféleképpen lehetséges. Hasonldan két-két lehetéség
adadik, ha a maradék tollak koziil pontosan egy van a helyén. igy a ,,rossz”
esetek szdma: 1 + 6 + 4 -2 = 15. A maradék 9 eset a feladat kérdésére a
valasz.

3. megoldas: Természetesen a mddszeres prébalgatassal elgallitott 6sszes 9
lehet6ség felsorolasa is tokéletes valasz a feladatra.



2. Harom nyuszinak dsszesen 42 répaja van. Ha az elsd nyuszi egyenlden szétosztana répait
a masik két nyul koézott, ezutan a masodik nydl is ugyanigy tenne az eldtte 1évd répakkal (a
most kapott répakat is beleértve), majd a harmadik is, akkor végil mindenkinek pontosan
annyi répaja lenne, mint az osztozkodas kezdetén. Kinek hany répaja volt kezdetben?

Megoldas:

Jeloljik a nyuszikat E, M és H, a kezdetben lévé répaik szamat pedig e, m €s
h bet(ikkel.

A végeén a harmadik nyuszi osztja szét a répait a tébbiek kdzott, ezért neki a
végén nem marad répaja. Mivel mindenkinek pontosan annyi répéja van a
vegeéen, mint amennyi az elején volt, ezért h = 0.

Foglaljuk tablazatba, hogy az osztozkodas soran mikor kinek mennyi répaja van!
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2 4 2 4
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A tablazatbol lathat6, hogy e = Zm + 2 e, amibél e = 2m.

Mivel e + m + 0 = 42, ezért az els6 nyuszinak kezdetben 28, a masodiknak 14,
a harmadiknak pedig O répéja volt.

3. Egy 14,4 m? téglalap alapteriileti folyoso padldjat egyforma téglalap alaki csempékkel
raktak ki ugy, hogy hosszaban haladva minden 6tédik sorban derékszdgben elforditva
tették le a csempéket. gy 15 sor csempét kellet lerakni, vagas nélkiil. Késdbb észrevették,
hogy ha végig Ugy teszik a csempéket, mint az 6t6dik sorban van, akkor sem kell vagni,
csak ekkor 18 sor kell. Milyen méretii csempével dolgozhattak, ha a csempék oldalai
deciméterben mérve egész szamok?

Megoldas:

Legyen a csempe ket oldala a illetve b hosszisagu. Ekkor a folyosé oldala
mentén el6szor elhelyezett csempék dsszhossza 12a + 3b. Masodszor ugyanez



a tavolsag 18b. Innen a = Zb. A folyoso alapteriletet 18-cal osztva megkapjuk
a masodik lerakasnal egy sorban elhelyezett csempék teriletét, ami 80 dm?.
80=b-b- Z - x, ahol x az egy sorba letett csempék szdma. Vagyis % =b-b.

(x # 0) Mivel a csempék oldalai deciméterben mérve egész szamok, ezért a %
négyzetszam, azaz x csak 1,4, 16 vagy 64 lehetne.

Az x nem lehet 1, mert 1 darab csempe nem lehet a sorban, mivel a csempék
oldalai nem ugyanakkorak, és a téglalap alaku folyoson igy is, gy is le van rakva
a csempe.

Az x nem lehet 16, mert bar b = 2 dm egész deciméter lenne,dea = 2 - % dm
nem.

Hasonl6 okokbdl az x nem lehet 64 se.
x = 4 lehetséges, ekkor b = 4, illetve a =5

A csempék oldalai tehat 4 dm, illetve 5 dm hosszuak.

4. Egy versenyen 64 résztvevd van, és mindenki jatszik a tébbiekkel mérkszéseket (egy
mérkdzés csak egy jatszmabdl all, dontetlen nem lehetséges). Aki 6sszegyiijt harom
vereséget, az kiesik.. A gydztes az, aki a végén bennmarad egyediil. Minimum, illetve
maximum hany mérkdzésre kertilhet sor ezen a versenyen?

Megoldas:

Nézzlik az egyes mérkézeseket a vesztes oldalarol. Minden résztvevé akkor
esett ki, amikor pontosan harom vereséget szedett 6ssze, tehat az 6sszes
vereségek szama 63 - 3, plusz a gy6ztes vereségeinek szama. Ez lehet O, 1 vagy
2, mert 6 nem esett ki. Tehat a mérkézések minimalis szama 63 -3 = 189, a
maximalis szdma 189 + 2 = 191.

Mivel minden mérkézésen pontosan egy gyéztes és egy vesztes van, illetve egy-
egy jatékos mérkézéseinek szamara a harom vesztett mérkézés utani kiesésen
kivil semmiféle kikotés nincsen, ezért mind a minimum, mind a maximum
meérk&zésszam el6allhat. Egy-egy példaval alatamasztva:

Allitsuk sorba a versenyzéket! Az elsé haromszor kikap a masodiktol és kiesik, a
masodik haromszor kikap a harmadiktol és kiesik, a harmadik haromszor kikap
a negyediktdl és kiesik, és igy tovabb mindaddig, amig a hatvanharmadik
haromszor kikap a hatvannegyediktdl és kiesik. Ekkor a hatvannegyedik



jatékosnak 0 darab vesztett mérkézése van 6 nyert, a lejatszott merkézések
szama pedig 63 - 3 = 189.

A maximum eléréséhez a hatvanharmadik versenyzé kétszer megveri a
hatvannegyediket mielStt 6sszegydjtené a harom vereségét. Ekkor 189 + 2 =
191 az Gsszes mérkézés szama.

5. Az ABC haromszdg A cstcsaval szemben 10 cm-es oldal, B cstcsaval szemben 11 cm-es
oldal, C cstcséaval szemben 7 cm-es oldal talalhatd. Huzzunk parhuzamost a beirt kor
kozéppontjan at a BC oldallal. Ez a parhuzamos az AB oldalt az E, az AC oldalt pedig az
F pontban metszi. Mekkora az AEF haromszég keriilete?

Megoldas:

A

A beirt kor kozéppontja a szogfelezék
metszéspontja. Mivel BC parhuzamos EF -
fel, ezért a és y valtoszogek, azaz
egyenléek. Ugyanezért § és S is
valtoszogek, azaz egyenléek. a a B csucsnél
levé szdg fele, ezért « = OBE<X, tehat a
BOE haromszog egyenlé szara haromszog
BO alappal, vagyis BE = EO. Hasonld
gondolatmenettel OF = FC.

Kijprp = AE +EO+OF + FA=AE+EB+FC+FA=7cm+1lcm
=18 cm



