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D6Nts - MEGOLDASOK

ird be a tablazat mezsibe az 1, 2, 3, 4 szamokat Ugy, minden sorban és minden oszopban mind a négy szam pontosan egyszer
szerepeljen, és a megadott relaciok is teljestljenek.

M egoldas:

a2 nem lehet 4, mert mellette ndla nagyobb szam dll. 1 sem lehet, mert felette kisebb
szam al. 2 sem, mert akkor a3=1 lenne, de a 3. sorban mar van 1-es, ezért a2=3,és 3 1
a3=2, ésbh2=4 AT
b1-nél mindkét szomszédja nagyobb, ezért nem lehet 3, vagy 4, és1 sem, mert ab [
oszlopban mar van 1-es, tehédt b1=2, igy al=4 (mert 3 méar nem lehet) és ekkor c1=3 1 - 4
mared. a b ¢ d
Innen a Sudoku szabdlyai szerint haladhatunk (tobbféle sorrendben):
dl=1-d2+1->c2=1->d2=2 vadamint a4=1,b4=3ésc3 =4

Végil c4 =2,d4 =4ésd3 =3
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Van 5 db egyforma szabalyos haromszoglapunk miianyagbdl, mindkét oldalan egyformék. (Oldalaik és
szigeik egyenldk.) Az oldalaik mentén lehet ezeket Osszeilleszteni csakis gy, hogy a teljes é teljes élhez
ragad. Keressllk azokat a sikbeli alakzatokat, melyek mind az 5 haromszg Gsszeépitésével készithetsk.
(Tehét az sszes olyan alakzatot, mely 5 db ilyen haromszogbdl all.) A A
Hany kiil6nbozs ilyen alakzat van? (Kulonbozs két alakzat, ha nem lehet Sket egymésra helyezni dgy, hogy i
tokél etesen fedjék egymast.) Rajzold le ezeket, ésindokold, miért nincs tobb!
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1. &bra 2. dbra 3. &dbra 4. &bra 5. ébra

2 héromszoget egyméshoz illesztve csak az 1. abran |&thatd (rombusz) alakzatot kaphatjuk. Ennek a, b, ¢, d
éleinek barmelyikéhez a 3. hdromszoget illesztve csak a 2. dbrén lathatd (hdrtrapéz) figura johet létre.
Most a 2. dorét vizsgdlva ennek a, vagy b oldaldhoz illesztve a negyedik elemet a 4. dbrat kapjuk; az e vagy ¢
oldalan a 3. dbréhoz jutunk, ad oldalon pedig az 5. dbra kel etkezik.

Haladjunk tovabb a 3. dbra épitésével. M& csak egy elemet kell hozzétenni. Az azonos betiivel jelOlt éeken
ugyanazon elemeket nyerjik (forgatassal egymésra helyezhetdk), tehdt itt 3 megoldashoz jutunk, mig a4. abra
egyik ajelti élén haladva egy Ujabb, a 4. megoldashoz jutunk.



AL VTR

A 4. dbra nem betlizétt éleihez ragasztassal olyan elemeket kapunk, melyeknek van a 3. dbraval egybevago
része, ezeket tehdt mar megtaldtuk, az 5. abrédhoz pedig barhol Ujabb hdromszoget illesztve szintén a 3.
abraval azonos részt tartalmazo figurat kapunk, igy tébb megoldés nincs.

megjegyzés. természetesen méas gondolatmenettel is kereshetlink. (pl a ,,szalagot” alkoté haromszogek szama
szerint.)

Tetszsleges, de egymést kovets paratlan szamot valasztottunk, 4 darabot. Osszeszoroziuk ezeket. Milyen szamjegyre végzédhet a
szorzat, és milyenre nem?

Megoldas:
A szorzat utolsd szamjegye a tényezék utolsd szamjegyei szorzatanak utolsO jegye. Tehat elég a
végzédésekkel foglalkozni.

A paratlan szdmok végzédése periodikusan ismétlédik: 1, 3, 5 7, 9, 1, 3, 5 7, 9,....
Ezek kozil 4 (szomszédosat) valasztva 2 kill6nbdz6 eset van:

a) Van kozte 5-végii. Ekkor a szorzat 5-re végzédik, mert pératlan szamokat szoroztunk 5-tel oszthatd
szdmmal.

b) Nincs kozte 5-végii. Ekkor 7*9*1*3 adja a szorzat végét. Ez 9-re végzodik, igy a szorzatunk is 9-végii.

A szorzat tehat 5-re, vagy 9-re végzédhet, mésra nem.

Hany olyan évszam van ebben az évezredben, melyben az els§ 2 szamjegy szorzata megegyezik az utolso két szamjegy szorzataval ? (Az
évezred 2000-2999-ig tart) Pl. 2241 ilyen, mert2+2 = 41

Megoldas:

Az elsb 2 szamjegy szerint vegyUk sorra az eseteket! (20, 21, 22, 23, 24, 25, 26, 27, 28, 29) Ha egy szorzat két
kilonboz6 szamjegybol all, akkor e szamjegyek megcseréhetok (az utolso két helyiértéken), mig az egyenlé
jegyek nem cserélhet6k. Eszerint szamoljuk dssze a megol dasokat.
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g 1Y

szorzat 0 2 4 6 8 10 12 14 16 18
e
S mésodik | legaldbb | 1,2 1,4 1,6 1,8 2,5 2,6 2,7 2,8 2,9
€ két jegy az egyik vagy 2,3 2,4 3,6
n 0 2 2 3,4 4,4
t| esetek 10+9=19 | 2 2+1=3 | 242=4 | 2+2=4 | 2 242=4 | 2 2+1=3 | 2+2=4
g szama
h

al19+2+3+4+4+2+4+2+ 3+ 4 =47 ilyen évszam van ebben az évezredben

Egységkockakbdl épitettiink egy nagyobb kockat, melynek éle 5 db egységkockabdl all. Sajnos nem volt elég kiskockank, épp annyi
hianyzott, hogy a nagykocka minden csticsabdl elhagyva egy kiskockat sikertilt az épitmény. (Nagykockanknak tehat épp a sarokkockai
hidnyoznak.) Az igy kapott testet piros festékbe martottuk, majd sziradas utén ismét szétszedtilk kiskockaira. Hany olyan kiskockéank
van, melyen a festett lapok szama

a) 4, b) 3; C) 2; d) 1; e 0?



M egoldas:
a) 4 lapja egy kiskockanak sincs befestve, mert az eredeti testen nincs olyan kiskocka, melynek 4 lapja van
szabadon. Szamuk tehét 0 db.

b) 3 lapja festett az eredeti test sarokkockdinak. llyenek az elképzelt 5x5x5-6s kocka cslcsaind
keletkeznek 3-3 db, szamuk tehdat 8x3=24 db.

C) 2 lapja festett az eredeti test élkockéinak. (melyek élek belsé kockai.) llyenek az elképzelt 5x5x5-0s
kocka élein keletkeznek, de 5 helyett csak 1-1 db. (a csticsok hianyoznak, a mellettik 1évék sarokkockak, igy
5-2-2=1 marad) Tehét szamuk 12x1=12 db.

d) 1 lapja festett az eredeti test lapkockéinak, azaz azoknak, melyek a lapok belsgében keletkeznek. Ezek
laponként egy-egy 3x3-as négyzetet alkotnak, szamuk tehat 6x9=54 db.

e) 0 lapja festett azoknak a kockaknak, melyek a nagykocka belsgében vannak, a kilsé réteg
e hagyasaval. Ezek egy 3x3x3-as kisebb kockét alkotnak, szamuk tehat 27db.

Ellendrzés (nem szilkséges): Eredetileg van 5x5x5-8=117 kiskockank. 24+12+54+27=117.



