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1.  Vannégy edényink. Az elsé haromban viz van, anegyedik Ures. A
masodikban kétszer annyi viz van, mint az el soben és a harmadikban kétszer
annyi viz van, mint amasodikban. Ha a negyedik edénybe atontjik az elso
edénybdl aviz felét, a masodikbdl aviz harmadat és a harmadikbdl aviz
negyedét, akkor a negyedik edényben 26 | viz lesz. Hany liter viz van az 0sszes
edényben egyuttvéve?

2. Abel egy papirra egymas utén egész szamokat irt. A kovetkezét az
el6z6bol Ugy kapta, hogy felvaltva kettovel szorozta, illetve levont harmat.
Példaul az 1; 2; -1, -2; -5; -10 szamsorozat €l eget tesz afeltételnek, de a 10; 7; 4;
8; 16; 32 szdmsorozat nem tesz neki eleget. Egy id6 mulva dsszeadta az
utolsonak leirt 6t szamot, 114-t kapott. Melyik 5 szdmot adta 6ssze?

3.  Adottak akoordinata-rendszerben az A(0;0), B(5;0), C(3;2), D(0;1)
pontok. Bizonyitsuk be, hogy az ABCD négyszog &tl6i 45°-0s szdget zarnak be
egyméssal!

4.  Gondoltunk egy pozitiv egész szamra, melyben nagyobb szamjegy nem
€l 6z meg kisebb szamjegyet. Szamjegyeinek minden |ehetséges mddon valo
felcserélésével tovabbi 6t kilonb6zé szamot |ehet képezni. Ha az utébbi 6t
szamot hozzéadjuk az eredeti szamhoz, akkor 4218-at kapunk. Mely szamra
gondolhattunk?

5.  Bizonyitsuk be, hogy ezer egymés utani természetes szam dsszege nem
lehet primszam!



Megoldasvazlat, pontozési javaslat

1.  Legyen az edényekben rendre x liter, 2x liter, 4x liter viz. 1 pont
X, 2X

A feltéte szerint:§+?+x:26. 4 pont
Az egyenletet megoldva: x =12 3 pont
Az elsében 12 liter, amésodikban 24 liter, a harmadikban 48 liter 1 pont
viz volt, ez 6sszesen 84 liter. 1 pont

2. Els lehetéség:

X 2X, 2x- 3; 4x- 6; 4x- 9 2 pont
Az 0sszeg: 13x- 18=114 1 pont
Ebbol x = %T Z 1 pont
Masodik lehetéseg:

X; X- 3, 2x- 6; 2x-9; 4x- 18 2 pont
Az 0sszeg: 10x- 36 =114 1 pont
Ebbdl: x=15 1 pont
A keresett szamok: 15; 12; 24; 21; 42, 1 pont
Ezek megfelelnek afeltételeknek. 1 pont

3. Egészitsik ki az dorét az E(3;3) ponttal, igy a DACE négysz6g

paralelogramma, ezért AC parhuzamos DE. 3 pont
Az EDB sz6g egydllasu a keresett szoggel. 2 pont
Az EDB haromszog egyenl 6szaru derékszogii haromszog, mivel DE és EB egy-
egy 2-szer 3-astéeglalap étldja; 2 pont
D pedig B 90°-os elforgatottja E kordil. 2 pont

igy akeresett szoggel egydllést szog 45°-0s, tehét az &6k 45°-0s szoget zarnak
be egymassal. 1 pont



4. A keresett szam afeltételek miatt haromjegyi. 1 pont
Jel6ljuk a keresett szamot: abc-vel.

A feltételek miatt minden szamjegye kil 6nbozé,

és nem tartalmaz 0 szamjegyet. 1 pont
A hat sz&m helyi értékes dsszege: 200(a+b+c)+20(a+b+c)+(a+b+c) 2 pont
A hat sz&m Osszege: 222(a+b+c)=4218

Tehdt: a+b+c=19 2 pont
Ezek alapjan alehetseges szamok, mivel nagyobb szamjegy nem el6z meg
kisebb szamjegyet: 289, 379, 469, 568. 4 pont

5. Ezer egymaést koveto természetes szam kdzott 500 db péros és 500 db péaratlan
Szam van 2 pont

A péros szamok Gsszege paros 2 pont

A pératlan szamok dsszege szintén paros, 2 pont
mert paros db paratlan szam 6sszege paros 2 pont

Tehat az 1000 db egymést kdvetd természetes szam dsszege paros, 2-nél
nagyobb, tehat oszthato kettével, igy nem prim. 2 pont



