Feladatok
8. osztaly

1 A tanar felirta a tébldra az egész szamokat 1-t6l kezdve valameddig, mad valaki

letorolt kozilik egy szamot, és az 4lag 131—93 lett. Melyik szamot torolték le?

2. Adott harom parhuzamos egyenes, mindegyiken pirosra festettiink 5 pontot. Tekintsik
az Osszes haromszoget, melynek cslcsai pirosak, két cslicsuk egy egyenesen, a harmadik
pedig egy mésik egyenesen van; majd tekintsik az dsszes olyan piros cslcsl négyszoget,
melynek két-két cslicsa egy-egy egyenesre illeszkedik.

Mibdl van tébb: hdromszdghdl vagy négyszoghél?

3. Egy egyenlészard ABC hdromszog CA sz&a a BC alappa szemkozti cstcson tdl
hosszabbitsuk meg a kétszeresére. Az igy nyert végpontot kossik dssze a B csliccsal.

Igazoljuk, hogy ez az 6sszek6té egyenes meréleges az alapral

4, Péter és Petra egy gorogdinnye tdmegét dekagrammban becsllték meg. Ha Péter az
altala mondott értéknél 10%-kal tébbet mondott volna, Petra pedig a sgjat szamana 15%-kal
kevesebbet, akkor mindketten eltalaltak volna a pontos értéket.

Ki tévedett kevesebbet: Péter vagy Petra?

5. Niki és Miki kértyaznak. A vesztes 1 zsetont ad a nyertesnek, az elsé jatékban. 2
zsetont a mésodikban, 4 zsetont a harmadikban és igy tovabb, egy adott jatékban mindig az
€l6z6 nyeremény duplgjét adja a vesztes a nyertesnek.

Niki 601 zsetonnal Ult lejétszani, ésa 10. ja&ték utén az Gsszes zsetonjat elvesztette. Melyik
jétékokat nyerte meg Niki?



Javitékulcs

1. A tanar felirta a tablara az egész szamokat 1-té6l kezdve valameddig, majd valaki

letorolt kozalik egy szamot, és az atlag 131—93 lett. Melyik szamot torolték 1e?

Mivel az étlag 131—93 = % ezért a szdmok darabszamand eggyel kisebb szdm oszthatd 13-
mal, mert csak igy kaphatunk az atlagszamitéasnal tizenharmadokat. (2 pont)
14 sz&m esetén barmelyiket istoroljik le, az élag 13-ndl kisebb lesz. (2 pont)
27 szdm esetén az Osszeg 1+2+...+27 =378, a megmaradd 26 szdm 0Osszege az atlag 26
Szorosa, tehét %3 x26 = 356, tehdt a 22-6t kellett letordlni. (4 pont)

Ha legalabb 40 szamot vesziink, akkor a legnagyobb szam letorlése esetén is 14-nél nagyobb
amegmaradt szamok étlaga, igy tébb megoldés nem lehet. (2 pont)

2. Adott harom péarhuzamos egyenes, mindegyiken pirosra festettiink 5 pontot.
Tekintslik az 6sszes haromszoget, melynek cslicsai pirosak, két cslicsuk egy egyenesen, a
harmadik pedig egy masik egyenesen van; majd tekintsiik az 6sszes olyan piros csticsi
négyszoget, melynek két-két cslicsa egy-egy egyenesreilleszkedik.

Mibél van tobb: haromszogbél vagy négyszégbél?

A haromszogek szama:
Kulonboztessilk meg az egyeneseket.
A harom parhuzamos egyenesbdl kettét 32 = 6-féleképpen vélaszthatunk ki.

N
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Ha egyik egyenesen kivalasztunk 2 pontot, azt 524 =10-féleképpen tehetjik meg, ehhez 5

féleképpen va aszthatunk meg a harmadik cslcsot.
A hatféleképpen kivalasztott egyenespar mindegyikén 50 db haromszdg rajzolhatd, igy az
Osszes haromszégek szdma 6>50 = 300. (4 pont)

Négyszogek szama:



N
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Egy egyenesen 524 =10-féleképpen vlaszthatunk ki 2 pontot. Hozza egy mésik egyenesen

szintén 10 féleképpen va aszthatjuk ki a masik két pontot, azaz két egyenesen 100 féleképpen
rajzolhatunk négyszoget.

Amelyik egyenesrél nem véasztottunk cslcsot, azt haromféleképpen véaszthatjuk ki, ez
megegyezik azoknak az egyenes paroknak a szdméaval, amel yeken van négyszog csucs.

A kivalasztott négyszogek szama 3>100 = 300 (5 pont)

Tehét akiva asztott haromszogek szdma megegyezik a kivaasztott négyszogek szamaval.

(1 pont)
3. Egy egyenlészaru ABC haromszog CA szarat a BC alappal szemkozti csticson tul
hosszabbitsuk meg a kétszeresére. Az igy nyert végpontot kossilk 6ssze a B csliccsal.

| gazoljuk, hogy ez az 6sszek 6t6 egyenes mer éleges az alapral

Ha a haromszog A cslicsand 1évé szdg a , a meghosszabbitott szér végpontjat D jel6li, akkor

egyrészt az ABC haromszog egyenl 6szarisaga miatt

aBc, =19072 _gp 2 (3 pont)
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Masrészt az ABD hdromszdg is egyenlészard, és az ABC haromszég szérszoge az ABD

haromszog kiils6 szoge ezért az alapon fekvo szoge % nagysaguak. (4 pont)
Ebbé| kévetkezik, hogy CBD. = CBA. + ABD, = 90° - % +% =90°, (2 pont)
Vagyis BD merdleges a BC alapra. (1 pont)

Megjegyzés: Az dlitas kdvetkezik Thalesz tételének megforditasabdl is.



4. Péter és Petra egy gordgdinnye témegét dekagrammban becsiilték meg. Ha Péter
az altala mondott értéknél 10%-kal tébbet mondott volna, Petra pedig a sajat szamanél
15% -kal kevesebbet, akkor mindketten eltalaltak volna a pontos értéket.

Ki tévedett kevesebbet: Péter vagy Petra?

Legyen adinnye x dkg, Péter tippje k dkg, Petraé m dkg.

Ekkorx =k>:1,1=m>0,85, (5 pont)

Melybol k:l,écmzi X- <X ymiatt (4 pont)
11 0,85 11 085

(vagy k » 0,91x és m» 1,18x miatt)

Péter tévedett kevesebbet. (1 pont)

Barmilyen j6 szoveges indoklas is elfogadhatd.

5. Niki és Miki kartyaznak. A vesztes 1 zsetont ad a nyertesnek, az elso jatékban. 2
zsetont a masodikban, 4 zsetont a harmadikban és igy tovabb, egy adott jatékban
mindig az €l6z6 nyeremény dupldjat adja a vesztes a nyertesnek.

Niki 601 zsetonnal Ult lejatszani, ésa 10. jaték utan az dsszes zsetonjat elvesztette.
Melyik jatékokat nyerte meg Niki?

Niki x zsetont nyert 6sszesen, Miki pedig y zsetont.
10 jaték alatt Bsszesen 1023 zsetont nyertek ajatékosok, tehét

Xx+y =1023. (2 pont)
Masrészt Miki 601 zsetonnal nyert tobbet Nikinél. Azaz

y = x+601. (2 pont)
A kapott egyenletekbél x =211 zseton. Ez pedig Niki az egyes jatékok sorén Mikitol nyerte
d. (2 pont)
A 211 —et fel kell irni 2 hatvanyok segitségével: (2 pont)

211=1+2+16+64+128
fgy Niki az 1. 2. 5. 7. 8. j&tékot nyerte meg. (2pont)



