Vektorok vektorialis szorzata
Szakkori feladatok 11. osztaly

Az a és b vektorok vektorialis szorzatanak nevezziik azt a vektort, amely merdleges az a és b
vektorokra, és irdnya megegyezik jobb keziink kdzéps6 ujjanak irdnyaval, ha a jobb keziink
hiivelykujja az a, mutatéujja pedig a b vektor iranyaba mutat. (Jobbrendszert alkotnak.)
A vektorialis szorzat hossza pedig: |a|-|b|-sin ¢, ahol ¢ az a és b vektorok hajlasszdge.
1, lgazoljuk, hogy

a) axb=-bxa,

b) axa=0,

c.) A(axb)=(1a)xb=ax(Ab).

2, a.) Vetitsiik az a vektort merélegesen egy az e egységvektorra merbleges sikra. Igazoljuk,
hogy a vetiilet hossza egyenlé |ex a|-val.
b.) Legyen a’ az a vektornak egy az e egységvektorra merdleges sikon levé meréleges
vetiilete. Igazoljuk, hogy a’-t az e koriil +90° -kal elforgatva az exa vektort kapjuk.
c.) lgazoljuk, hogy a'=(exa)xe.

3, Igazoljuk, hogy a vektoridlis szorzés az dsszeaddsra nézve disztributiv.
4, Legyen a+b+c=0. Mutassuk meg, hogy axb=bxc=cxa.

5, lgazoljuk, hogy ha axb=bxc=cxa, akkor a, b és ¢ parhuzamos vektorok vagy
a+b+c=0.

6, Legyenek OA=a, OB=h, OC =¢ és axb+bxc+cxa=0. lgazoljuk, hogy A, B és C
egy egyenesre illeszkednek.

7, Az ABCDEF hatszog szemkozti oldalai parhuzamosak. Bizonyitsuk be, hogy az ACE
haromszog teriilete egyenld a BDF haromszog teriiletével.

8, Bizonyitsuk be, hogy ha egy konvex 6tszog négy oldala parhuzamos a vele szemkozti
atloval, akkor ez igaz az 6todik oldalra is.

9, Igazoljuk, hogy az érintdnégyszog atldinak felezépontjai €s a beirt kor kozéppontja egy
egyenesen vannak

10, Egy konvex ABCD négyszog atloinak metszéspontja M. Bizonyitsuk be, hogy ha M rajta
van az ABM haromszog sulypontjat a CDM haromszog sulypontjaval 6sszekotd
egyenesen, akkor a négyszog trapéz.

11, Egy szabalyos 10 oldalii sokszdg egy tetszéleges belsé pontjat a sokszog cslcsaival
Osszekotve 10 darab haromszoget kapunk. A haromszogeket adott koriiljaras szerint
felvaltva pirosra, illetve kékre festjiikk. Bizonyitsuk be, hogy a kék teriiletek Osszege
egyenld a piros terililetek 6sszegével.

(Az elso hat feladat a geometriai feladatgylijteményben, a tovabbiak Roka Sandor tanar ur
gyljtésében talalhatok.)



