Fazekas tehetséggondozé szakkor, 9. osztaly, Hujter Bélint 2021. februar 2.

12. szakkor — online

A 11. szakkért online tartjuk Discordon februér 2. kedd délutdn. En 15.00 és 17.00 éra kozott be leszek
jelentkezve a szakkor Discord szerverére, ot tudtok kérdezni, megoldasokrol velem beszélgetni.

Aki eddig nem jart szakkoron, de online szivesen csatlakozna, az irjon emailt hujterb@fazekas.hu cimre,
és akkor elkiildom a Discord szerveriink linkjét.

Néhany lazan kapcsol6dé algebra és szamelmélet feladat

Két ide kapesolédé, kordbbi feladat: 6.1, 5.3. Erdemes ezek megoldédsat felidézni. Ide tartozik még az 5.5*
feladat is (de az nehezebb, nem beszéltiik még meg).

12.1. feladat: Zoltan azt vette észre, hogy akarmilyen egész szamra igaz, hogy ha megszorozza a kettével
nagyobb szammal, majd hozzdad egyet, akkor négyzetszamot kap. Igaza van-e?

12.2. feladat: Négy egymast koveto szam koziil vettem a kozépso ketto szorzatat, majd kivontam a szélso
kettd szorzatat. Eredményiil 4-et kaptam. Melyik négy szambol indultam ki?

12.3. feladat: a) Lehet-e két egymast kovetd szam szorzata négyzetszam?
b) Lehet-e 3 egymast kovetd szam szorzata kobszam?

12.4. feladat: Tekintsiik a kobszamok sorozatat: 1,8,27,64,125, ...

a) Ha a szomszédosak kiilonbségeit nézzik: 7,19,37,61 ... eddig csupa primszam. Mindig prim lesz?
b) Bizonyitsd be, hogy két szomszédos kobszam kiilonbsége sosem oszthatd 2-vel, 3-mal és 5-tel sem.

c) Két kobszam kiilonbsége primszam. Bizonyitsd be, hogy ez csak szomszédos kébszamokra lehetséges.
d) Két pozitiv kobszdm Osszege lehet-e prim (az 1 + 1 = 2 6sszegen kiviil)?

12.5*. feladat: Legyenek az a, b és ¢ olyan természetes szdmok, melyekre a | b2, b | ¢ és ¢ | a? teljesiil.
a) Van ilyen feltételekkel olyan a, b, ¢ szdmhdrmas, melyre nem igaz, hogy abc | (a + b+ ¢)8?

b) Mutassuk meg, hogy minden a feltételt teljesité a, b, c szimharmasra abe | (a + b+ ¢)7.

Megjegyzés: = |y azt jelenti, hogy x osztdja y-nak.

Egyéb feladatok

12.6. feladat: Hét barat kormérkodzéses teniszbajnoksagot rendez. Tudjuk hogy az egyes emberek altal
elért gy6zelmek szamai a kovetkezok: 5, 5, 5, 2, 2, 1, 1. Fel tud-e ez a hét ember allni egy korvonalra gy,
hogy mindenki legy6zte a jobb oldali szomszédjat?

12.7. feladat: Az ABC hegyesszogli haromszoghen legyen T a C-bol indulé magassag talppontja, O
pedig a haromszog kortlirt korének kozéppontja. Bizonyitsd be, hogy az ATOC és a BT OC' négyszogek
tertilete megegyezik.



