Teljes indukcio
10. osztaly

Teljes indukcidval bizonyitsuk be, hogy az alabbi allitasok igazak, ha az n pozitiv egész szam
nagyobb vagy egyenlé valamely n,pozitiv egész szamnal (adjuk meg a legkisebb ilyen n,-t).
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11..Egy sikbeli tartoméanyt n darab egyenessel részekre osztunk. Mutassuk meg, hogy az igy
kapott "térkép" két szinnel szinezhet6 ugy, hogy a kdzos oldallal rendelkezé részek kiilonb6z6

szintiek legyenek .
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12, Mutassuk meg, hogy n darab egyenes a sikot legfeljebb n+Tn+2 részre osztja.

13, Bizonyitsuk be, hogy minden 1-nél nagyobb pozitiv egész szam sorrendtdl eltekintve
egyértelmiien bonthato fel primszdmok szorzatéra (a szamelmélet alaptétele).

Keressiik meg a hibat a kovetkezo bizonyitasokban!

14, Bebizonyitjuk, hogy minden egész szam egyenld. Ehhez megmutatjuk, hogy minden
egész szam egyenld a rakovetkezo egész szammal. Tegyiik fel, hogy az allitas igaz az n
egész szamra, azaz n =n + 1. Adjunk 1-et az egyenlet mindkét oldalahoz, ekkor azt
kapjuk, hogy n+1 = n+2, tehat a tulajdonsag 6roklodik.

15, Bebizonyitjuk, hogy a sik minden pontja egy egyenesen van. Ehhez megmutatjuk, hogy
véges sok pont a sikon mindig egy egyenesen van. Az allitas n = 2 esetén igaz, hiszen
barmely két pont egy egyenesen van. Tegylik fel, hogy barmely n pont egy egyenesen van.
Bizonyitjuk, hogy akkor barmely n+1 pont is egy egyenesen van. Ha ugyanis nem volna,
az azt jelentené, hogy van a sikon n olyan pont, amelyek egy egyenesen vannak, és egy
(n+1)-edik pont, amely nincs ezen az egyenesen. Ekkor elhagyva az egy egyenesen 1évé n
pont valamelyikét, ezzel a ponttal olyan n pontot kapnank, amelyek mar nincsenek egy
egyenesen, ez pedig ellentmond az indukcios feltevésnek.



